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Cholion $. 25ti prolongatum. Ad continuandas rationes hajus Scholit, 
alfumantur pro Antecedentibus duo numeri nitrate differentes. e, gr. 

45 6 46, © ad 3plum prioris addatur fatlor,oui duétus in g producat aume- 
rum paulo majorem Antecedente priore 45, nempe 6: nam 6x8 = 49; 
quo fattore addito ad.illıns zplum, oritur ratio 0006008 4% :1415 deinde 
ad zplum Antecedentis pofierioris addatur Jator, qui diar ing prodi- 
cat numerum aliquautó minorem Antecedente pofteriore 46, nempe $ : nam 
$x8 = 40; quo fatlore addito ad ejus zplum, prodit ratio datea 46: 
143. Pari modo reperiuntur rationes 47:147 6 4811495 49: 154. Gr 
$0:156; $1:160 5221625 53:166 & 54: 168; 55:172 & 56: 
174; 57:179.0* 58: 1815 59:185 & 6c: 187 © iunnuaere alia, qua- 
WALA, funt femper paulo majores, de defective paulo minores, quàm 
1:35: id quod ita demonftratur: Sit Antecedens rationis excefive = a, i» 
factor ad ejus; 3plum 3a addendus = n, erit Pagid extedens triplum 


Antecedentis = 2, qua redulla cum ad eandem denominationem, 
a 


prodeunt œquivalentes d e E Jam cum per bypotbefim 
imam gn fit majus quam a; palam eft, etiam fratlionem priorem 
effe. majorem pofteriore = 4. Sit porro Antecedens rationis defettive: 
כ‎ S. iy.) © fatlor ad ejus iplum addendus zu: quoniam per bypoa 
fim zdam 8 u efl minus, quam d; erit etiam [ratio excedens iplum Ane 
tecedentis minor, quam 4. Ergo, Per bujusmodi rationes autem tam cal. 
cult tedium, quàm partinm varietas fempér evitatur, quia fattis faciendis, 
nunquam plures dijerentie, quàm 8 emergunt , inter quas unica duntaxat 
datur, quam denominator minor peripberiarum falfarum exalt metitur, 
© que per divifionem ftatim innoteftit. Quare etiam fumma x Ty in 
plures partes quam 2 refolvi nequit, quarum altera neceffario exceffüs, 
altera defe&us efè debet (8.22). Poffunt etiam pro Antecedentibus 
affumi numeri, aliquot unitatibus, decadibus, vel centenariis inter fe dif- 
ferentes, e. gr. 200 6 401; 300 & 507, dummodo nota dextimá alter. 
utrius fit [emper una ex his1,3, 7,9. Quicusqne Zi per par quodcumque 
rationum bac methodo inventarum operari dignabitur, copno[cet, fi volue- 
rit, indubitate, rationem diametri ad periph. = 8:25 ex legitimo argi- 
mentandi & univerfali computandi modo, mon autem ex combinatione 
numerorum arbitraria, effe dedućlam, Ad ferendum judicium equum, 
oportet inprimis Problema 4tum fibi reddere familiare, 


r 
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B omni «vo, quo Geometria fuit exculta, Quadratura Circuli extitit 
nodus Herculanus, quem Mathematici celeberrimi folvere fruftra faut 
conati. Tantum autem abefl, ut tot exemplis operę perdite ab eodem 
objeto imveftigaudo fuerim. absterritus, ut potius (abfit jafantia dito} 
eo vehementiori flagraverim defiderio materiam tam Jeabrofam ferio tra- 
Bandi, veritatemque ajlequendi. Hoc intuitu varia compofui - fcripta, que 
à nonnullis praedicatione fuéve celebrata,- ab aliis obfcuritatis taxata, ab 
aliis tandem pro falfis habita, atque vituperata. Quamobrem. confultum 
duxi, juris facere publici hocce Opufculum. novum 62 pofiremum, in quo 
claritati, quam maxime fieri potuit, fludui, omnesque propofitiones ar- 
gumentis demonfirantibus adeo munivi, ut hulle obje iones contra eas for- 
mari queant, quin illico corruant.  Premiffis Definitionibus ES Axiomate 
uno, poful pro bafi demonjlrationum mearum Problema imum finplieif- 
fimum quidem, fed verifimum, & nulli Paralogifmo obnoxium: id quod 
rite perpenfa conditione ejus ( $. 12. 13.), jure negari liaud potefl. Pro- 
blemati 1mo legitimo valiocinando modo fuperfruci 2dum non minus 
folidum, ES huic 3tium' eadem proprietate praeditum... Ope horum trium 
Problematum condidi offo Theoremata, de quorum veritate ed minus du- 
bitare licet, quo firmiora funt fundamenta, quibus innituntur: id quod 
inprimis ex Theorematibus 31/0 ES ato fiet manifeftum; per que semper 
& sine ulla exceptione peripheria diamelri 8 prodit = 25, ES lunula 
Circuli , cujus diameter 2 , — 1. Arbitrabar quidem, Rationes Scholii §. 251i 
efe fufefluras ad determinandam hauc peripheriam: nihilominus tamen 
E rogatus à quodam Anonymo, ut traderem Methodum eas coutinuandi 
ES refolutionem summe excessus & defectus in plures quàm duas partes 
evitandi; eam aute hanc Prefationem demonfirative expofui. Et quo- 
niam vefolutio dite fumma in partes, ex quibus fuit orta, fepe cone 
junia efl cum difficultatibus permagnis, profertim fi numerator efl. cons 
flatus ex utroque denominatore multiplo peripheriarum falfarum 5 flruxi, 
ad enucleandas eas, Problema 4tum, per quod exce[Jus €S defefius illi- 
co fcientifice reperiuntur. Ex Prollemate sto ES 6to innotefcet modus 
componendi quadratum par cuivis Circulo dato, €F deferibendi Circulum 
equalem cuilibet quadrato dato. Denique ‘ex Problemate qmo pev/pici= 
ent etiam ti, qui magis experimentis, quam rationibus convincuntur, dia- 
metrum ad peripheriam effe unicć ut 8:25. Jam ante: biennium com- 
plevi annum Climattericam magnum; preterea Mathefin, quam in ji- 
ventute mea proprio Marte ex Operibus immortalis Wolfi didici, cum 
fucceffu hic docui: id quod ideo tantiim commemoro , 
polit, me nihil ex levitate ES: fiue Juficiente examine 
mei [uftepille. Sed id magis patebit ex ipfo Opufculo 
eruditi fubjicio , cujus beuevolentig me demise 
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quam luculenter efucebit, diametrum ad peripheriam effe, ut 8:25 (8. 17. 
18. 24. 32. 34. 30. 38-)5 quadratum diametri ad Circulum ut 64:50 
(8. 3 1. ), confequeuter ad femicirculum ut 64:255 ad lunulam ut 4:1 
(8.28.); ad fegmenium autem ut 64:9 ($.33.); € lunulam ad 
fegmentum ut 16:9 ($.37.); ex quo utique tuid concludi poteft, tam 
femicirculos, quàm fegmenta effe numeros ceque perfefć quadratos, ac 
funt lunule. ¿fam cum tam in Methodo demonstrativa perfecté qua- 
‚drandi circulum; que, ut ex Differtatione adjelia patebit, non fuit vite 
intelle&a, quam in omnibus aliis fcriptis à me editis eedem contineantur 
veritates; palam. eft, nullum eorum potui/Je refutari. Inter peripherias 
falfas 3% € 33 diametri 1 dantur quidem innumere frattiones interme- 
die, quarum alice funt majores , alig minores, quam 31 = + attamen 
nulla alia, ut ex m. 1 $. 18vi perfpicuum eft, conftituit peripheriam veram, 
mifi 25. Longè plures fra&iones veperiuntur inter peripherias falfas 
8.24 ES esti reduitas ad eandem diametrum = x, h.e. inter 31 & 3; 
316% 3% 346935; 33 € 3455 36 © Co. nihilominus tamen fola 
fra&tio %° exhibet peripheviam veram diametri 1: nam 8:25 ($. 24.) = 1: f. 
Quod. fuperift, Te Lettor Benevole etiam atque etiam rogo, ne credas, me 
effe hominem tam perfrifia frontis, ut aliis folim glaucoma objicere, ES 
commenta pro veritatibus indubitatis obtrudere velim. Scio enim, nom 
minus elle vitium, falfitates pertinaciter tueri, quàm evidentia impuden= 
ter negare. Quicunque argumenta, que hic in medium affero, pacato 
animo attente, € vell perpenderit, fateri debebit , mifi proprie convi- 
foni contravenire voluerit, ‘me hujusmodi veprehenfionem non mereri. 
Pofiremö, per partes [umma xy y. intelligendi funt femper excessus. ES 
defectus; EF? ada pars Corollarii §. 19. eft ita legenda: Ratione, cujus 
Antecedens eft 100, multiplicata per 2, 4, 6, aut alium numerum parem, 
evadit novus Antecedens quoque divifibilis pers. Deinde 8.19 lin. 11 loco es 
debet effe *2°5 €? 8.23 lin. 2 loco poffit possint. Vale Le&or Benevole, 
huncque exigui ingenii mei partum bentgnis intueri dignare oculis. Da- 
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DEFI- 


I, DE I. Quadratura Circuli est modus accurate determinan- 

di aream cireuli in mensura quadrata, inveniendique quadratum: 
zquale cuivis circulo dato. 2 

2. COROLLARIUM. Quoniam circulus zquatur Triangulo, cu- 
jus basis peripheriz circuli, altitudo vero equalis radio; palam est, 
cardinem rei hic verti in determinanda ratione vera diametri ad peri- 
pheriam. 

3. DEFINITIO II. Ouantitas exceffiva est ea, que constat ex 
vera & ex excessu supra veram., 

4. COROLLARIUM. Ablato itaque excessu ex quantitate ex- 
cessiva, relinquitur quantitas vera. 

5. DEFINITIO III. Quantitas 00/20/08 est ea, que deficit ali- 
qua parte a vera. Pars deficiens vocatur defectus. 

6. COROLLARIUM I. Addito itaque valore defectus ad quan- 
titatem defectivam, prodit quoque quantitas vera. 

7. COROLLARIUM II. Ablata quantitate vera ex excessiva , 
relinquitur excessus ($. 3.). Subducta autem quantitate defectiva ex. 
excessiva , relinquitur prater excessum adhuc defectus. Nam sit quan- 
titas excessiva — a, excessus ejus supra veram = x & defectus A ve- 
ta — y; erit quantitas. vera — a — w & defectiva — a — x——y, que 
ablata ex excessiva a relinquit differentiam x Ty, h. e. summam exces- 
sus & defectus , quam idcirco brevitatis gratia vocó etiam fummam x Ty. 

8. DEFINITIO IV. Ratio exce[fva est comparatio 2 quantita- 
tum (linearum , superficierum , corporum) quarum una est assumta pau- 
ló major ac revera esse potcst. 
` 9. DEFINITIO V. Ratio defećliva est comparatio 2 quantita- 
tum, quarum una est assumta paulo minor, ac revera esse, potest. 

10. AXIOMA; Si ex aliquot quantitatibus ejusdem speciei ₪ 
diametri per rationes excessivas inventis auferantur partes, que credun- ` 
tur esse excessus; vel ad defectivas addantur partes, qua jsupponun- 
tur esse defectus, & semper prodeat idem quantum ; erunt reverà par- 
tes ablate excessus , partes addite defectus, & quantum , hoc modo de- 
terminatum , justum. ١ 

11. SCHOLION. Sint lunule circuli (cujus diameter 2) exce[f- 
wa $ 1 6 y. & partes anferends 3 34 3 و‎ erum $8 —3— 3 — 152 — 
7213 Grog oF 1. Sint porro lunula 06/00/08 + + atque 5, 
Gr partes addenda 2 $ & 7; erunt 312 _521;%7% 252 215 te 
—38— 1. Quoniam igitur lunula prodit fexies —1 ; meceffe eff, ut wi 
Axiomatis pracedentis ea fit jnfla, & ut partes ablata fint reverà excef- 
Jus, & partes addita defelins. Confer. $. 28. 
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12. Determinare partes fumma , cujus numerator eff aggregatum ex 
utroque fattore denominatoris fui, 
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4 Sit 


Sit denominator summe — mo & numerator — otw, h.e., sit 
ille aggregatum ex utroque factore ot m denominatoris mo; ertsum- 
‘ma ipsa Se o 4 m — I + 1 zexquo fluit 

mo © mo mo TT m o 

Theorema: Si numerator summa est aggregatum. ex utroque facto- 
re denominatoris sul; necesse est , ut unus factor sit denominator uni- 
us partis, a alter factor denominator alterius partis &, unitas numerator 
> R partis. 

. SCHOLION. Non ignoro quidem, quamlibet fürmam immu. 
meris Nonii iu 2 partes ref vi poffe: attamen quoniam Lic folum de tali 
agitur, cujus numerator ft conflatus ex utroque Jattore denominatoris [nis 
nequeumt eam alia partes juxta banc conditionem efficere, nifi que per Theo- 


rema precedens fuerint determinata, Sic 334 ITI; 516 Att; 
4X3 6x5 
D — + 0 — 2 
175 = PT Dia porro. 
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14. Determinare tam exceflum, quam defe &um 2 pertpberiarum , 
quarum altera per rationem excefivam, altera per defetlivan fuit ine 
wenta. 

Sit diameter 1, > ejus ad peripheriam excessiva (8. 8.) = a:b 
& a (SDE e. Quoniam peripheriz zea E 
gulám proportionum 1 ee atur. Ut diameter. a ad peripheriam EXCESSI- 
vam b (§. 3.), ita diameter 1 ad periph. excessivam ول‎ & ut diame- 


a 


ter d ad periph. defectivam e, (S. 5.) ita diameter 1 ad defectivam = 
d 


Reductis deinde his peripheriis ad eandem denominationem, prodeunt 
equivalentes 35 & fe, quarum posterior ex priore ablata relinquit sum- 
: ad ad 


mam excessus & defectus = (asp 7.). Sit jam hujus numerator 
ad 5 


de — ae denominatoribus dia peripkeriarum falsarum : quoniam 

RER 1 : ב‎ 

equalia possunt inter se permutari, € unum in alterius locum potest 

poni; palam est, quantitatem. Ji esse quoque summam excessus & 
: ad E 

defectus , cujus numerator est itaque confatus ex utroque factore dt a 

denominatoris sui ad. Jam cum nulle-alix partes hanc summam ita 


‚ producere queant .و‎ ut ejus ma sit aggregatum ex utroque facto- 


ye deneminators sui, nisi 1 & L (8.12.13. ET necesse cha ut alte- 


a 
1a harum partium sit excessus , de defectus. Et quoniam _periphe- 
tia excessiva © constat ex vera atque ex excessu (8.3.), & i L est ejus 


- 


a 


. pars homogenea; ; dubitari nequit, quin 1 I sit excessus & per Si 


d defectus. Jam cum de ratio excessiva quantitatis cognita ad in- 
ogni» 


cognitam , si utraque in eadem proportione crescit & decrescit, per a: 5, 
& quaevis defectiva per d: e designari possit; sequitur inde 

Tbeorema: Si numerator summa excessus & defectus z quantita- 
tum est aggregatum ex denominatoribus simplis quantitatum defective 
& excessive; necesse est, ut denominator excessus sit idem ac quan- 
titatis excessive , denominator defectus idem ac quantitatis er ; 
& numerator utriusqué unitas. 

15. COROLLARIUM I. Pro determinando itaque excessu & de- 
fectu 2.quantitatum ejusdem speciei & diametri, assumendz sunt sem- 
per 2 rationes , quarum altera sit excessiva, altera defectiva, & qua- 
xum EEE E sint diversi. 

16. COROLLARIUM I. . Quoniam denominator tam quantitatis 
excessive, quam excessüs est — 2, & Antecedens rationis excessive 
quoque — 7; denominator tam quantitatis defective, quàm defectus — 
d, & Antecedens rationis defective, pariter — 4 ; in confesso est, Co- 
gnito excessu & defectu 2 quantitatum = etiam Antecedentes rationum 
sciri posse , per quas uterque prodire debet. 


THE OR BEMA I E 2 
17. Diameter el? ad Peripberiam ut 8: 25. 

DEMONSTRATIO. Ponendo ubique diametrum 1 pro 3tio ter- 
mino proportionis & designando 1.) rationem diametri ad peripheriam 
excessivam 4: b pex 8: 26; EEE d:e autem per 16: 49, pro- 
deunt peripheriz 25 & $ 2 ass & 22%, que ex se invicem ablatz relin- 


quunt,summam xT \ EAS DRE 15 :9206877-) cujus numerator 
ad SxI6 
est itaque conflatus ex utroque factore 16 T 8 denominatoris sui 128. 
Quare partes hujus summa nequeunt esse alie nisi 5 SZ (8. 12. 13.). 
Et quoniam factores r6 T.8, ex quibus numerator summa est conflatus, 
sunt unà denominatores peripheristum defective 43 & excessive 25; ne- 
cesse est, ut 7 sit excessus & , defectus (S. 14. Y consequenter peri 
pheria vetaa — 3 = (AD vel #243, — 39 — 08 EA Assum- 


6 


tis pinum 24: e & 32:99 oriuntur penpheda z RZA 8 12 و‎ ATQ AS 


que ex se subducta Ao summam UT و كياد‎ Cujus numerator est 
aggregatum ex utroque denominatore 3 2 1 24 penpheriarum falsarum : : un- 


de excessus est zz & defectus de و‎ consequenter peripheria Vera 26 t. 
Sig, gS VET Ea E Per rationes 40: 126 & 48: 
149 emergunt peripheria 2 & m ا‎ ez 7925, que à se invicem 


GE 


subtracts manifestant summam EAE ry cujus. numerator est con- 

flatus ex utroque denominatore 40 € 48 peripheriarum 'falsartm : hinc 

excessus est zę © & defectus xs> Consequenter peripheria vera I2$ — 5 

— של‎ = ₪ vel zy DX. — VY. 4) Perrationes 56: 176 & 

64: 199 prodeunt Peripherie Y KZ 6 Ye — ל‎ EU, quibus ex se 

ablatis remanet summa ووچ = ץרא‎ cujus numerator constat ex deno- 
A2 


minas 


752 
52 


minatoribus 64 & 56 peripheriarum falsarim: ergo excessus est 2, & dex. 
₪ fetus $e consequenter peripheria vera הו‎ ERE De vel +, 
re Aog „CUM igitur gates a ZĘ) 355 34 EX peripheriis esa 
ablate, & partes +4, 45, 4, & 4, ad defectivas addite producant 
octies eandem peripheriam ^j; palam est, hanc esse justam, & reverà 
quamlibet partem ablatam esse. excessum & quamlibet additam defe- 
ctum ($. 10.). Est igitur diameter ad peripheriam ut 1: 2°, h.e. 
multiplicando utrinque per 8, ut 8: 25. e 
THEOREMA II. 

18. Ad determinandam peripheriam veram , cujus diameter + 1, 
necefle eft, uti rationibus, quarum Antecedentes fint diwifibiles per 8. 

DEMONSTRATIO. 1mo.) Per rationes 7: 22 & 9: 28 prodeunt 
peripheria diametri 1 — 57 & 45 — YF & WS, que ex se ablata relin- | 
quut.t summam a BEE (O. SS que in partes resolvi. nequit, quia | 
ejus numerator. non est aggregatum ex denominatoribus Kani, 
falsarum. Nihilominus $n assumta diametro 8, oriuntur per cà | 
dem rationes peripheriz 2 RE ripa BEE HE Qua ex se dues 
relinguunt summam x Ty — 3$, cujus AA est confatns ex de- 
nominatoribus 9 17 peripheriarum falsarum. Ergo excessus est 1 E 
defectus 1 (§. 14.), consequenter peripheria vera *74 — 3 — 175 —25; 
vel 224 T 3 — 25 — 25, ad quam diameter se habet ut 8: 25. Jam 
cum tam peripherie, quam earum excessus & defectus crescant & de- f 
crescant in ratione. diametrorum , & diameter 1 sit octies minor dia- 
metro 8; necesse est, ut etiam excessus & defectus Pph 
diametri 1 sit octies minor, quam 7 & $, nempe prior A & posterior 
gz: 2.) Per rationes 6: 19 & 10: 31 emergunt diametri 1 peripherie 
R & d$ 2 & 155, quibus a se invicem " subitractis remanet summa 
xiy =% » que est in partes irresolubilis, quia ejus numerator non 
constat ex denominatoribus peripheriarum falsarum. ` Attamen assumta 
diametro 4, prodeunt per easdem rationes peripherie % & 12% — R&S 
ES, que ex se ablate relinquunt summam X T y — 1$, cujus "numera- 
tor est aggregatum ex denominatoribus 10 T 6 peripherlarum falsarim. ` 
Ergo excessus est 3 & defectus 75, consequenter peripheria vera 7% — 
i— 2s = z: tu TT, ad quam diameter se habet ut 4:75 = 
DY c Bu das vel vt i 125 — 40: 12$ 8: 25. Cum autem did- 
meter I a quater minor dia Ametro 4; necesse est, ut etiam excessus 
& defectus a diametri 1 sit quater minor quam 4 & 75, 
nempe prior 4 & posterior 5. . 3. ) Per rationes.20: 63 & 4: 12 ori- 
untur diametri 1 peripherie 4 & FZ & an, que ex se subducte 
relinquunt. summam x Tyr 42, que Rented a pne resolvi. nequit, 
siquidem ejus. numerator non est conflatus ex denominatoribus periphe- 
riarum falsarum. Attamen assumta dio 2, emergunt per easdem 
rationes. peripheriz 126 & 34 =$ E & 2, qua se invicem subtracte 

: relin- 


relinquunt summam r Ty — $3, cujus numerator est aggregatum ex de- 
nominatoribus 4 1 20 perpheriarum falsarum. Ergo excessus est „u & 


defectus + consequenter peripheria vera 426 — 3, = 5; vel RTI 
25, ad quam diameter se habet ut 2: X m 04-2 IS O ELL 
2:25 8: 25. Cum autem diameter 1 sit bis minor diametro 2; ñe- 


cesse est etiam , ut excessus & defectus egitez diametri 1 sit bis 
minor: nempe excessus 25 & defectus it. Jam cum denominatores par- 
tium + & 3 sk & 453 7s & I sint facta ex Antecedentibus rationum 
7:22 8:9: 285 6:19 & TORE 120.1 63 & 4: 12 1n diametros 8,4 
& 2; & eadem facta sint quoque Antecedentes rationum his partibus 
determinandis inservientium (€. 16.); necesse est , etiam consequentes 
dictarum rationum in easdem diametros ducere, ut emergant rationes qua- 
les 56 ::176 & 72: 224; 24: 76 © 40: 1243 40: 126 & 8: 24. Jam 
cum Antecedentes harum. rationum sint — 7x8 & 9x8; 3x8 & 5x x85 
5x8 & 1x8; & Antecedentes omnium "aliarum rationum و‎ investigan- 
dis peripheriis diametri 1 inservientium و‎ sint resolubiles in 2 factores, 
quorum unus semper est 8; manifestum est, ad determinandam periph. 
veram, cujus diameter est r, utendum esse rationibus, quarum Ante- 
cedentes sint divisibiles per 8. 

19. COROLLARIUM. .Rationes igitur quarum. Antecedentes 
non sunt divisibiles per 8, ducende sunt in ARE numerum. Ratio, 
cujus Antecedens est 100 , multiplicata per 2; 4, 6, aut alium nume- 
rum parem, evadit quoque divisibilis per 8. : 

P:R OB- L-E- MA: ATTE 

20. Determinare exceffum © defetlum 2 quantitatum €. gr. perie 
pberiarum ejusdem diametri, quando numerator fumme xTy eff aggre- 
gatum; vel ex denominatore multiplo unius © fimplo alterius peripberie 
falsa; vel ex utroque de nominatore multiplo. 

Sit numerus , qui indicat, denominatorem peripheria falsz . plu- 


ries quam semel in numeratore summa continen, — m; & | quoniam 
summa w Ty est — db--ae (8, 14.): sit hujus numerator d£ — ae — — md ta; 
ad 


vel dtma; vel md' tma, h. e. sit ille aggregatum ex multiplo. deno- 
minatore peripheriæ defective , & simplo excessive; vel ex simplo de- 
fective & multiplo excessive; vel ex utroque multiplo denominatore 
peripheriarum falsarum. Quoniam aequalia xqualibus substitui possunt : 
erunt in imo casu summa excessus & defectus mita & partes ejus Ti+ 2 


SOS ad ad 
- 1; in secundo dima & partes 1 ma I4 ™; jn ztio mitma & par- 
a Cad. ad ad—— a d ad 
tes ME ma. met. m, Jam cum etiam alie ge per rationes ex- 


ad ad — a 
cessivas & a invente, in quibus he tonditiunes locum habent; 
per easdem literas EEE denotari; sequitur inde 
A3 Rega» 


Regula: 1.) Si numerator summe א‎ Ty est aggregatum ex multi- 
plo denominatore quantitatis defective & simplo excessive, subsoriba- 
tur numero , qui indicat , quoties denominator defective contineatur 
in numeratore summa, denominator excessive , & unitati denominator 
defective. 2.) Si numerator summe est aggregatum ex denominatore 
simplo quantitatis defective & multiplo excessive, subscribatur nume- 
ro, qui indicat , quoties denominator excessive contineatur in nume- 
ratore summa; denominator defective & unitati denominator excessive. 
3.) Si numerator samme est aggregatum ex utroque denominatore mul- 
tiplo quantitatum. falsarum , subscrbatur numero , indicanti multiplum 
uniss denominators, denominator alter. Hoc pacto prodeunt sempe 


2 partes, quarum una, habens cum quantitate excessiva eundem des 


nominatorem , est excessus & altera defectus. ; 
-SCHOLION. Ufus bujus triplicis Regule 2 ex feguen. 


E SĘ = Per rattones 100 : 325 = 200 : 650 3 1:38: 24 (9.19) 
prodeunt peripberia 139 & % — $238 G $3, que ex fe gh lati sdb 


fummam xty Aes 22. cujns numerator eft confla tus ex denominatore fim- 
plo 206 ‚peripheria exc. de adhuc ex 200, in quo numero denominator 8 
peripberi ig defedivg continetur 25 vicious, Seribendo tuaque fub 25 dos 
nomiimatorem 200 ZA [ses en I denominatorein 8 peripherig 
defe&liva و‎ prodit exces 2 dos & defeétus 4 (S. 20. m.1.): 2. Per ratio: 


mes 8: 26 © 100: 301 — 200: 602 mi diametri 1 peripheries +g 
198 — 3200 Ge 5815, gue ex fe fub lucia relinquunt fummam x Ty — Hs 


cujus numerator eft aggregatum ex denominatore fimplo 200 peripberia des 
Jiva & adbuc ex numero 184, im quo denominator 8 periph. excejrvx 
OC 23 vicibus. Ponendo ergo [ub 23 denominatorem periph. de- 
Jelhiva © fub 1 denominatorem excelliug, prodit defetlus 2% © excef- 
(EE a D 3) Per rationem Archimedis 71: 223 — 568: 1784 & 
uin 7: SCH = 16: 168 ($.19.) oriuntur periph. HE} dp. 165 — iei 

21520, qua à fe fubtrale manifeftant [fummam x Ty — Hoja eujus na: 
merator “conftat ex 3976, b. e. ex feptuplo JE ted 568 pertpheria 
“Archimedez & ex $04, b.e. ex moncuplo denominatore 56 periph, defe: 
Give. - Scribeudo igitur fub 7 denominatore 56 peripberta de a ve & fub 
9 denominatorem 568 periods iArchimeder, prodit exceffus zy © defettus 
GO = 3-)- Sed ne bujusmodi RAA in partes faceflat negotium, fit 

PROBLEMA: IV 


22. Reperire , quoties denominator tam major, quàm minor 2 quane 
titatım falfarum contineatur in numeratore fumma x Ty, ut inde ex- 


*ceflus © defettus facile determinari queat. 


RESOLUTIO. imo: ex numeratore summa auferatur denomina- 
tor major quantitatum falsarum , üt habeatur ima differentia; ex hac 
rma differentia subducatur idem denominator, ut prodeat differentia 
zda; ex hac auferatur quoque denominatór major, ut obtineatur ¿tia 


d SO 


cedenies. 


differentia; & hec subtractio tamdiu continuetür, doncc denominator 
major amplius subtrahi nequeat. 2do: Fiat periculum , quota diffe- 
rentia per denominátorem minorem exacte dividi possit, & scribatur 
sub Quoto ex hac divisione orto. denominator major, & sub numero, 
qui indicat, quota differentia sit per denominatorem minorem divisi- 
bilis, denominator minor. Hoc pacto prodeunt semper 2 partes, qua- 
rum ills, que cum quantitate excessiva gaudet eodem denominatore, 
est excessus, & altera defectus. . GE 
E. gr. Ex 3tio exemplo $. precedentis liquet, summam x Ty esse 
568| iez penpheram excessivam 52+ 87 defectivam 44. Ablato 
—— | itaque denominatore. majore $68 ex numeratore summa metho- 
do predicta, prodeunt, ut hic videre est, 7 differentia, qua- 
2776| rum-sola 7ma 504 per denominatorem minorem 56 exacte di- 
2208| vidi potest. Scribatur itaque sub Quoto 9 ex hac divisione 
orto denominator major $68, & sub 7, quia solbm 7ma dif- 
ferentia est ita divisibilis, denominator minor 56, ita prodit 
! excessus ¿y & defectus . 


DEMONSTRATIO. Qnoniam differentia ima 3912 est — 4480 - 


— 5685 zda 3344 — 4486 — 568x2 — 1136; 3tia 2776 — 4480 
— 68x3 —1704; 4ta,2208 — 4480 — $68 x 4 — 22723 Sta 164077 
4490 — 568 א‎ 5 — 2840; Gta 1072734480 — 568 x 6 = 3408; 7ma 
SCAT 4480 — 568 x 7 — 19765 evidens est, differentiam Imam cum 
simplo ; zdam cum duplo; gtiam cum triplo;- 4tam cum quadruplo; 
$tam cum quintuplo; 6tam cum sextuplo & 7mam differentiam cum 
septuplo denominätore majore 568 efficere semper numeratorem sum- 
mz. Quoniam igitur sola gma differentia so4 continet denominato- 
rem minorem 56 novies & cum septuplo denominatere majore- 568 — 
3976 precise constituit numeratorem summa: liquet, hunc numerato- 
rem ‘esse conflatum ex noncuplo denominatore minore 56 & septuplo 


majore 568, h.e. ex noncuplo denominatore peripheriz defective & 


€x septuplo excessive : unde excessus debet esse „2, & defectus يب‎ ($= 


20. n. 3.). “Jam cum numerator cujuslibet summ: x t y possit hac me- 
thodo resolvi in duos. numeros, quorum alter denominatorem mino- 
rem , alter majorem semel vel pluries contineat ; perspicuum est, scri- 
bendo sub Quoto ex divisione differentie per denominatorem minorem 
orto denominatorem majorem, & sub numero, qui indicat, num hac 
differentia , ita divisibilis, sit rma, 2da &c. denominatorem minorem, 
prodire semper excessum & defectum. : : 

23. SCHOLION. Si plures differentia, quàm una, per denomi- 
natorem minorem quantitatum. falfarum 62076 dividi poffit ; id indicio 
ef, fummam x Y in varias partes poffe refolvi, confequenter vel ras 
tionem excefivam; vel defetlivam ; vel utramque [imul à vera nimis re: 
cedere : adeoque a[fumenda funt rationes alia paulo magis ad -- aes 
THEO- 


THE OR EMA HL 

24, Omnes numeri à 4 usque ad x00, 200 Ge. poffust effe Ante. 
cedentes rationum pro determinanda peripberia vera diametri. 8 affumen- 
darum, qua neguit effe alia mif Z 25. 

DEMONSTRATIO. Posita ubique.diametro 8 pro 3tio termino 
proportionis &sassumtis rationibus Imo:) ut 4: 13 & ut 5: 15, pro- 
deunt peripherie 134 & 132 FF € FS, que ex se ablate relinquunt 
summam x ty — $3.  Auferendo itaque rmo ex ejus numeratore, & 
deinde ex quavis differentia inventa denominatorem majorem periphe- 
rarum falsarum — 5, patebit, solam 4tam differentiam 20 per deno- 
minatorem minorem 4 exacte dividi posse. Ponendo itaque sub Quo- 
to = 5 ex hac divisione orto denominatorem majorem 5 & sub nume- 
ro 4 indicante , differentiam 4tam ita esse divisibiiem, denominató- 
ram minorem 4, prodeunt partes + 6 2, quarum posterior utpote ejus- 
dem denominationis cum peripheria excessiva 19* est excessus & prior 
defectus (8. 22.): unde peripheria vera est "2*5 —$ — '$^ — 235 vel 
XM Sc seri 2 PEE rationes 6: 19 & 7: 21 oriuntur periphe- 
geit & 155 — 1964 871528, qua ex se subducte relinquunt summam 
א‎ Ty 1+ cujus partes suut 3 & $,^quia sola zda differentia 42 di- 
visa per denominatorem minorem 6 exhibet Quotum 7. Ergo periphe- 
rin vera est 22-2 — 1350 — 25, vel 611 *D 23 1.) Per ras 
tiones 8: 26 & 9: 28 emergunt peripheria ?,9.& 224 3 2822 97225 
quibus à se invicem subtractis remanet summa y ح‎ 22 cujus partes 


piss 


; : 2 Beh ehe $ 
sunt 5 & 1, quia sola octava differentia 8 divisibilis est per denomina- 
torem minorem 8. Ergo peripheria vera est *;* — $ — ^i? — 253 vel 


ebe 22: — 4.) Per rationes 100: 314 & 11: 34 prodeunt 
penpheria 2 Gr TE "USD, que bx se ablate relingúunt 
3 


summam «Ty — #3 


ph, vera est 257 — 45 — 459 — 253 vel P oath c) 
Per rationem. Metil 113 : 355 & defectivam 19: 59 oriuntur peripherie 
: 


2840 & 9727 Vif? & 13336, que ex se subducte relinquunt summam 
wt ע‎ = śmy cujus partes sunt $5 & hie quia sola stia differentia 285 
divisa per denominatorem minorem 19 prodit quotum 15. Ergo pe: 
pheria vera est 47 — qra — SEO ass vel y Typ Gg 29. 
6.) Per rationem D. -Durvie Parochi in Normannia — 567: 1792 & de- 
aptiv E 2 Y] TES 3 ₪ f—= 14% 5 

fectivam 10: 31: emergunt peripherie *$32^ ₪ 5% — ° & 25075 > 
quibus 3 se invicem subtractis remanet summa « Ty — 278%, cujus par- 


tes sunt 2, € 142, quia sola differentia 2da 1610 divisa per denomina- = 


torem minorem 10 manifestat Quotum 161. Ergo peripheria vera est 
AS vel 5% Td ZZ ל4‎ 25. Cum igitur par- 
tes, hic 6 & in Scholio sequente 18, ex peripheriis excessivis ablate, 
& partes, hic 6 & in Scholio sequente 18, ad peripherias defectivas 
addite 


addite producant quadragies octies eandem peripheriam 25 ; palam est; 
hanc esse veram, partes ablatas excessus & additas defectus CS: 10-). 
Jam cum per innumeras rationes, quarum alte sunt paulo majotes, alix 
paulo minores, quam 1: 37, femper & fine ulla exceptione peripheria 
diametri 8 prodeat — 25 ; manifestum est, omnes números A 4 usque 
ad 100, 200 &c. esse posse Antecedentes rationum pro determinanda 
peripheria vera assumendarum , que nequit esse alia nisi — 25. 
S-C-H-O-L I-O-N. 

25. Ut veritas Theorematis pracedentis magis in apricum profera+ 
tur; con[ultum judico ex infinitis paribus rationum, per que peripheria 
diametri 8 prodit femper — 25, adducere adbuc 18 paria fequentia: 9: 
20 & 16: 313 11:35 (0 12:375 13 > AL © I4: 435 1$: 47 & 16: 
495 17: $4 & 18: 565 19:-60 & 20: 62; 21: 66 & 22: 685 23: 72 
& 24: 74; 25: 79 & 26: 80; 27: 85 & 28: 87; 29: 9r 8 320i 9353 
31: 97 € 32: 99; 33: 104 & 34: 1065 35: 110 & 36: 1125 37: L16 
& 39: 11831395 122 & 40: 1245 41: 129 & 42: 131; 41: 13$ © 
44: 137- : 


26. COROLLARIUM I. Est 4taque diameter ad peripheriam , . 
ut 8: 25, consequenter quadratum diametri ad circulum ut 64 : = 


PoE 
32: 25, & cubus diametri ad sphaeram, ut $12: ione aes multipli 


cando utrinque per 6, & dividendo deinde per 64, ut 48: 25. 
27. COROLLARIUM II. Quoniam posito numero 8, qui est 
Antecedens rationis vere 8: 25, pro 3tio termino proportionis, prodit 


"semper peripheria — 25; palam est, si posito Antecedente rationis e, 


gr. quadrati diametri ad lunulam — 4: 1; vel ad circulum — 32: 25, 
vel ad segmentum — 64: 9; vel cubi diametri ad spheram — 48: 25 
pro 3tio termino proportionis, emergat, factis faciendis و‎ semper ideni 
consequens , rationem ipsam esse veram. 
THEO REMA 
28. Ratio Quadrati diametri ad lunulam — 4: 1 ef vera. 

DEMONSTRATIO. Posito ubique Antecedente rationis = 4 
I pro 3tio termino proportionis, & assumtis rationibus imo:) ut j: 2 
& 6: r ($. 15.), prodeunt lunule $ & $ = $3 & 22, que ex se ablate 
relinquunt summam x t y — 23 ($. 7.), cujus partes sunt 28 2, quia 
sola stia differentia 10 per denominatorem minorem 5 divisa exhibet 


Quotum 2 ($. 22.). Ergo lunula vera est ? 4 Vel z 


£ 2x1 ta) Ber ratlones 7:9. & 83 1 emergunt lunule 32 & $ 26 e 
$s, quz ex se subducte relinquunt summam x t y — 48, cujus partes sunt 
$'& $, quia sola sta differentia 28 divisa per denominatorem minorem 
7 exhibet Quotum 4: unde lunula vera est e$ 7-1; vel Ta 
LL$ 1. 3.) Per rationes 9: 3 & 10: 2 oriuntur lunule Le Op 
ys. & 33, quibus à se invicem subtractis remanet summa x TY 


G 


ujus partes sunt 3 & fs, quia sola stia differentia 18 divisa per de 
B normie 


t 


nominatorem een 9 prodit Quotum 2. Ergo lunula vera est ¥ 


3513 vel 41% 221. Cum igitur partes hic 3 & in Scho- 
lio seguenti 9 ex bad excessivis ablate , & partes, bic + & in Scho- 
lio sequente 9, ad defectivas additae produca nt vicies quater eandem 
lunulam — 1; perspicuum est, hanc esse justam ($. 10.), consequen- 
ter rationem quadrati diametri ad eam ut 4: 1 esse veram ($. 27.) 

S € H-O-LI O-N. 

29. Ut veritas Theorematis pracedentis luculemtius pateat ; adjicio 
ex tnfinitis ratichum paribus, per que lunula circuli, cujus quadratum 
diametri = 4, prodit femper — 1, adbuc 9 fequentia: 11: 46 12: 25 
11 350146: EE 4-016: 34: 17 25.051847 19 5:6 e 545 
21: 66 22:55 23 57709 24: 5325: 8 Ur 26: 65:27: 9 028: 

30. COROLLARIUM. Quoniam ex Theoremate Hippocratis li- 
quet, Quadratum diam. esse ad lurulam ut 4: 1, & eadem ratio per 
innumeras rationes, quarom alie sunt paulo majores, alia paulo mi- 
nores, quam 4: 1, femper & [ime ulla excepiione prodit; manifestum 
est, 6 solis 2 limitibus quantitatem incognitam, quz cum cognita in 
eadem ratione ciescit, observatis observandis, semper posse deter- 
minari. : 

שי 0 ד 

31. Ratio Quadrati diametri ad circulum. ut 32: 25 ($. 26.) 
efl vera, 

DEMONSTRATIO. Posito ubique Antecedente bugs rationis 
pro 3tio termino proportionis (8. 27.), & assumtis rationibus 1mo:) ut 


14: 11 & 13: 10, prodeunt circuli $i? 5 as e و‎ qu 
ex se ablati relinquunt summam א‎ t y = 4, cujus partes sunt d 


6 gz, quia sola sta differentia 26 e per denominatorem mi- 
norem 13 exhibet quotum 2 (8. 22... Ergo circulus verus. est 


PER Z T YocVel eo PAD. 2:07.) Per tationes 
. > ten l) وو سے‎ i 
pe Mae LE e 17130 SINE circuli zi, 8 w Z wy ₪ With, qui 
ex se subducti manifestant summam x T MEER inm, cujus partes sunt 
z; & 2, quia sola ona differentia 17 divisa per denominatorem mis 
23 17? 5 
norem 17 prodit quotum zz 1. Ergo circulus verus est yf — ;4 — צל‎ 
Sek PET eb 7 2-25. 3.) Per ratlones 1000: 785 & 9: 7 
emergunt circuli fue Qo ter R RR > a se subtractis 
remanet summa x Ty 2958 cujus partes sunt 475 805, quia sola rma 


3 

differentia 1080 divisa per denominatorem 9 dat quotum 120. Ergo 
circulos verüs est 45% — 24% BEER — 25; vel 23° tą cp 25 
Jam cum per innumeras rationes , quarum alim sunt pauló aueh alie 
paulo minores quam 32: 25, prodeat semper idem circulus — 25 ; pa- 
lam est, Quadratum diametri-esse ad circulum ut 32: 25 (8. 10. TEN 
32. COROLLARIUM. Quoniam igitur Quadratum diametri est 
ad circulum ut ga: 25 = 64: $o; evidens est, radicem hujus Quadra 
tees 


SN eg ma ZA 


WRZE 


ti, h. e. diametrum esse 8, & ejus 4tam partem 2, per quam circuli 
area divisa manifestat peripheriam — 25. Ergo independenter ab ante 
demonstratis diameter est ad peripheriam ut 8: 25. 
ST HBO RAE MSA VE 

33. Ratio Quadrati diametri ad fegmentum — 64: 9 (8. 27.) 
efl vera. > 

DEMONSTRATIO. Posito ubique Antecedente 64 hujus ratio- 
nis pro ztio termino proportionis & assumtis rationibus Imo: ut 20: 


3 ₪ 43: 6, prodeunt segmenta E & 3% — 5255 & ën, que ex se 
ablata relinquunt summam x Ty — ¿2 (8. j. 7), cujus partes sunt 12 & 


5 quia sola 12ma differentia 60, divisa per denominatorem minorem 
20, exhibet quotum 3 (S. 22.). Ergo segmentum verum est 2 — 33 
= IB 9; vel ZET ey קש‎ — 9. -2) Per rationes 49: 7 & 57: 8 
oriuntur s egmenta Gy & 2 — yyy & 45088, que = se subducta re- 
linquunt summam « y= er eujus partes sunt 47; ₪ ללד‎ quia sola 
7ma differentia 49 divisa per denominatorem minorem 49 His 


quotum 1. Ergo segmentum verum est سب‎ 7, — Gy — 95 vel 3? dm Pr 


₪ 


RE. 
279 


E 


O 3: x Per rationes 72:10 & 86: 12 emergunt segmenta BE 
68 — 2 74 == 8 
e - LER MAD quus; a'se subtractis remanet : summa «dy 7; 1280, 


cujus partes sunt 19 & 4%, quia sola ima differentia 420 divisa per de- 
nominatorem minorem 70 dat ERU 6. Ergo segmentum verum est 
Go ب‎ 35 ZI vel 7 6 aż 9 Jam cum per innume- 
ras rationes , quarum as SUBE paulo majores, alie paulo minores 
quàm 64: 9, factis faciendis, prodeat semper idem segmentum — 9 3 
palam est, id esse verum ($. 10.), consequenter ra tionem quadrati - 
diametri ad illud — 64: 9 esse veram ($. 27.). 

34. COROLLARIUM. Quoniam igitur, posito quadrato diame- 
tri 64, lunula est 16 ($. 28.) & segmentum 9 ($. 33.); perspicuum 
est, semicirculum , quippe qui est conflatus ex utroque و‎ esse — 16 T9 
= 25, & circulum integrum go. Est igitur. Quadratum diametri ad 
aream circuli independenter ab ante demonstratis ut 64: $0, conse- 
quenter diameter ad peripheriam ut 8: 25 (8. 32.). : 

TER ESOSR SE SMA VIE 
35. Ratio cubi diametri ad [pharam ut 48:25 ($. 26.) eff vera, 
DEMONSTRATIO.  Posito ubique Antecedente 48 hujus ra- 
tionis pro 3tio termino proportionis, & assumtis rationibus imo: ut 17: 
9 8 25:'13, prodeunt sphere 43? & 424 — ‘2250 & *q25 » que ex se 


2 
ablate relinquunt. summam xia ,55ב‎ cujus partes sunt לד‎ & 3 
quia sola 7ma differentia 17 divisa per denominatorem minorem 17 
exhibet quotum. 1. Ergo sphaera vera est TE ES y vel 
PER A DZ 2. Per rationes go: 47 & 75: 39 oriuntur sphe- 
$? & 165489, que ex se subducte relinquunt sum- 
:ujus partes ai 5 & 75 > quia sola 3 tia differen- 


B2 tia 


IR zj 0 


——— Á — 


tia 450 divisa per denominatorem minorem 75 manifestat quotum 6 
(8.22.). Ergo sphaera vera est *$35 — 46 = "35^ 255 vel 1372 Ro 
1875 — 25. 3.) Per rationes 306: 197 & 27: 144 prodeunt sphare 


ŻĘ 2 


tru tado RUE quibus à se ablatis remanet summa xy 


Zi, cujts partes sunt 45 & z, quia sola stia differentia 972 di- 
visa per denominatorem minorem 27 dat quotum 36. Ergo sphara ve- 
ra est YE eza — Ses — 293 vel 422 TF = GE (8. Tas: 
Jam cum per innumeras rationes, quarum alis sunt paulo. majores, 8 
paulo minores, Guam 48: 25, observatis observandis , prodeat sem- 
per eadem sphara — 25; evidens est, banc esse veram. Ergo cubus 
diametri est ad spharam , ut 48: 25 (&. 10; 27.). 

-36. COROLLARIUM, Ratio 48 : 25 multiplicata per 64 & di- 
visa deinde per 6, exhibet zqualem $12: "ée, Ergo cubus diametri 
est ad spharam, ut 512: 28% Jam cum radix hujus cubi, h.c. dia- 
meter sit 8; palam est, dividendo per hujus 6tam partem = $ sphaeram 
€0, prodire superficiem 95%, qua porro divisa per diametrum Inte- 
grain. , eirergit peripheria 25. ‘Ergo independenter ab ante demon- 
stratis diameter est ad periph. ut 8: 25. 

THE O:R-E-M A VIL 

37. Lunula ADBEA efl. ad fegmentum AEBCA ($. 42. fig. *) 
yt 16: 9. 

DEMONSTRATIO. Posito ubique Antecedente 16 pro 3tio ter- 
mino proportionis, PEE 1mo:) per rationes 7: 4 & 6: 3 segmen- 
OSCE SR a; que ex se ablata relinquunt summam א‎ ty = 


— 42 


as cujus partes sunt 3 & £, quia sola Gta differentia & per denomi- 


natórem minorem 6 divisa exhibet Quotum = 1. (8, 22.). 2.) Per ra- 
tiones 10: 6'& 11: 6 oriuntur segmenta 6 & 26 = po GTE gue 
€x se subducta relinquunt summam w T y — +, cujus partes sunt $ 
77 כ‎ quia sola 6ta differentia 30 divisa per dencminatorem minorem 10 
exhibet quotum 3. 3.) Per rationes 17: 10 & 18: 10 emergunt se- 
gmenta Les ee ET ide a se subtractis remanet sum- 
Ma wy -- 1504 cujns partes sunt de E 7g, quia sola differentia 7ma 34 
divisa per denominatorem minorem 17 prodit quotum 2. 4.) Per rationes 
19: 11 & 20: 11 prodeunt segmenta fS & vs Ze GR Vit, que ex 
se ablata relinquunt summam xT y =f, cujus partes sunt S & 4 5 
quia sola sta differentia 76 divisa per denominatorem minorem 19 ma- 
,nifestat quotum A (8. 22.), 5.) Per rationes 21: 12 & 22: 12 oriun= 
tur segmenta BEE يي‎ Bly que = se subducta relinquunt 
summam «Ty 432, cujus partes sunt 5 & f, quia sola stia diffe- 
rentia 126 Le per denominatorem minorem. 21. exbibet quotum. 6, 
6.)* Per rationes 23: 13 & 24: 13 emergúnt segmenta 4% & 495 — 
44 6 Ve, Ru A se subtractis remanet summa x Ty 222, cu- 
jus partes sunt 44 & 7, quia sola 1ma differentia 184 divisa per de» 


nomi- 


הט ZPO ERES‏ היוור 


nominatorem minorem 23 dat quotum 8. ) Per rationes 25: 15 & 


7: 
26: 14 prodeunt segmenta 24? & 228 — 624° & 5695, que ex se abla- 
ta relinquunt. summam x t y — $42, cujus partes sunt i$ & 32, quia 
sola'15ta differentia 250 divisa per denominatorem minorem 25 exhi- 
bet quotum 10. 8.) Per rationes 27: 16 & 28: 15 oriuntur segmen- 
ta Gy & zę — ל‎ SS, que ex se subducta relinquunt summam 
x T»— $23, cujus partes sunt 22 & 12, quia sola: ıztia differentia 324 
divisa per denominatorem minorem 27 prodit quotum 12. Jam cum 
ablatis ex segmentis excessivis partibus ejusdem cum illis denominatio- 
nis, & additis ad defectiva partibus, que cum his communibus gau- 
dent denominatoribus , prodeat semper seementum — 9, & idem etiam 
per innumeras rationes, quarum alte sunt paulo majores, alie paulo 
minores, quam 16: 9, semper determinari possit; evidens est, se- 
gmentum — 9 esse verum ($. rc.). Ergo lunula est ad segmentum ut 
16: 9- (8. 272). 

38. COROLLARIUM.  Posita lunula — 16, quadratum diame- 
tri est 64, quod est itaque ad segmentum ut 64: 9. Ergo diameter est 
ad periph. ut 8: 25 (S. 34.). 

PROBLEMA V. 

39. Conffruere quadratum aequale circulo dato. 

RESOLUTIO. 1. Diameter circuli dati dividatur in 8 partes 
equales. 2.) Jungantur 2 linee 5 talium partium ad angulum rectum 
₪ ducatur hypothenusa. Dico Quadratum hujus hypothenusz esse 
0816 circulo dato. 

DEMONSTRATIO. Quoniam uterque Cathetus continet per 
constructioneni “5 partes diametri; manifestum est, quadrata utriusque 
ESSO) POPE eer consequenter etiam quadratum hypothenuss = 
so; sed circulus, cujus- diameter est 8 partium, est quoque — 50 
$:26.32.). Ergo quadratum dicte hypothenus« est zquale circulo dato, 

PROBLEMA VI. 

40. Deftribere circulum. aqualem quadrato dato. : 

RESOLUTIO. 1.) In quadrato dato dücantur 2 diagonales 
sese intersecantes , ita orientur 4 Triangula rectangula , quorum Ca- 
theti erunt inter se equales, & hypothenuse quoque aquales. 2.) Ca- 
thetus quicunque dividatur in 5 partes equales, & radio 4 talium par- 
tium describatur circulus. Dico hunc esse zqualem quadrato dato. 

DEMONSTRATIO. Quadratum datum est quadratum hypo- 
thenuse — go, quia quadrata 2 Cathetorum 5 partium sunt — 50; sed 
circulus radio 4 partium Catheti descriptus est quoque = go: ergo ta- 
lis circulus est equalis quadrato dato. 

41. COROLLARIUM. - Quoniam Triangula, Polygona & Pa- 
rallelogramma commutari possunt in quadrata, palam est, etiam circu- 
los describi posse , qui dictis figuris sint equales. 

B3 42» 


5 


42, SCHOLION I. Pofta diametro = a, erit lunula — jaa; po 
fito porro fegmento Tx, erit area circuli, quippe que componitur ex 2 Ine 
nulis & ex 2 fegmenus, — zaaf 2x, qua divifa per za, b. e. per 4tam 

A partem diametri, prodit peripberia $ at ax: ża. Fam 

cum pofita diametro — 1, peripberia Ludolphina Ge 

3, b. e. ejus tripla cum fraltione, cujus numerator 

D conftat ex 35 notis; palam eff, ablatis ex bac 
E peripb A ls b. ez diameiris, reliuqui 2%: 4 

= 1, 141592653 5897932384626 &c. &e.: id quod 

eritati repugnat: nam lunula terminatur. 2 curvis, 

B nempe femipe: ipberia ADB circuli minoris & ata 

parte peripberia AEB circuli majoris ; sibilominus tamen 2 linule cus 
juslibet circuli divifa per 4tam partem diametri produnt femper tantum 
jrattionem aequalem 2 diametri. Ergo tmpoflibile efl, ut 2 fegmenta 
(quorum quodlibet terminatur. blum una curva, nempe eadem Aia par: 
AEB -circali majoris , & diametro ACB circuli minorts), di» 
m diametri , exbibeant diametrum cum fraćlione tam 
llarenus exatte determinari potefl... Segmenta Cila 


) 


kant femper 


te periph. 
vifs per 4tam parte 
monfirafa , cnjus valor nu 
juscungue circuli divifa per 4tam partem diame:ri gir 
unam diametrum cum ejus parte Bua. (8.33. 37+) Jam vero Archi- 
medes afumtis figuris polygonts, inftripta ₪ circumferipta, utraque 96 
laterum > conatus eft offendere و‎ peripberiam continere diametrnm minus 
quam 315 & amplius quam 3135 Ef ergo juxta eum ratio diame= 
"tri ad peripheriam fere ut Y: 377 » de qua Flinfiris Wolfius in Com- 
pendio Elementorum Matheseos ($- 129. Geom. ) ait: Quoniam vero 
hzc ratio in excessu peccat, alii invéstigarunt accuratiorem , pese; 
quoniam peripberia و‎ que eft diametri tripla cum paulo pluribus quam 35 
ejusdem, ef jufla major i Alii invelligarunt peripheriam magis ad veram 
accedentem, Falluntur igitur و‎ que afferunt fe de veritate limitum ab 
Archimede pro determinanda peripheria conjitutorum effe aque convictos 
ac de quavis alta propofitione Geometrica , fiquidem Mathematicus tam 
inclytus, qui preciaris ingen dotibus inter cateros ade) eminuit, ut 
tandem ob immortalia in rem literariam merita in numerum Baronun 
S fuerit cooptatus , de bac veritate fuppofita non potuit perfuaderi, 
Latus Dodecagonż per 2 extra tires radicum furdarum, laiis Polygons 
24 laterum per 4, latus Polygon 48 laterum per 6,6 latus Polygoni 96 
laterum per 8 exitratliones radicum firdarum inve[ligatur : unde mirum 
non ef; quód aullim borum laterum و‎ con *quenter nec peripberia erg: 
&b determinari possit. Ipfiinet Defen ores rationis tam Ludolphinz و‎ 
quam Archimedez , qui prejudiciós non laborant , ingenue fatentur, ams 
bas effe tantiiim prope veras; nom aute" eras: proinde fupervacaneum 
foret, iis examinandis diutius immorart. Calculus integralis , a Viris fume 
mis Leibnitio & Newtonio inveatus, eft quidem iugeniofijimus ; fed quód 
ejus 


= rez EEE EE 


ejus ufus in reblificandis curuts. fit tantus; quantus pradicatur, td tum 
demum credam , cum videro Theovemaia mea و‎ praefertim stium & Atum, 
direte © folido refurara, 

43. SCHOLION II. Celeberrimi Aubtores Encyelopzdie ante 
peucos Annos in Helvetia edita fab titulo: Quadrature du Cercle, ¿ta 
inguiunt: Mr. Newton a deja démontré dans le premier livre de ses 
Principes Mathematiques Sect. VI: Tom. XXVIII, que la Quadrature 
indefinie du Cercle, & en general de toute courbe ovale etoit im- 
possible, c'est à dire, qu'on ne pouvoit trouver une Methode pour 
quarrer à volonté une portion quelconque de Paire du Cercle; mais il 
n'est pas encore prouvé , qu'on ne puisse avoir la quadrature absolue 
du Cercle entier- - =. Quoniam igitur Viri tanti fupra laudem meam 
pofiti, quippe qui funt Luminaria Magna Reipublicae literaria , feria 
ptis tot Matbematicorum alias infignium contra perfetiam ` Quedraturam 
circuli editis de ejus impofibilitate non potuerunt comvinci; fruflra glo» 
riatur bic quidam Geometra, fe eam poffé probare per unicum Dodeca. 
gonum circulo inftriptum, Si ille mentem affe&ibus non babet penitus 
prapedstam, reor ipfum aliter effe fenfurum , rite perpenfis bifte propo= 
fitienibus, qua quidem funt eedem, quas jam a feptem annis fuftepi tu- 
endas; fed nova merhodo & tanta evidentia tantogne rigore demonfiran- 
di nunc concinnata, ut non fólim frerare , verum etiam confidere queam, 
Firos Matbematum peritos illis affenfum fuum non efè denegaturos. Ce- 
terum fit Amicus tam Archimedes, quàm Ludolphus & Metius, guos 
omnes tres grata profequor memoria : fit tamen magis amica VERITAS, 
qua ab omnibus ambagibus tenebrisque , mibi antebac objećlis, in bocce 
opufctilo reperitur remota, & luce meridiana clarins demonfirara. Inte 
rim in gratiam. eórum, qui magis prawi, quam Theoria delećlaniur, lus 
bet adbuc unum problema adjicere. Sit itaque 

PROBLEMA VII 

44. Rationem diametri ad peripberiam — 8: 25 experimento coms 
probare, 

RESOLUTIO & DEMONSTRATIO. 1.) Ope funiculi fun- 
gentis vice radii, & 4 ulnarum longi describatur in pavimento plano ar- 
cus, eique applicetur chorda equalis radio, que, cum sit latus Hexa- 
goni, determinat sextantem ‘peripheriz, 2.) Ad hanc chordam ducatur 
€ centro perpendicularis , quz prolongata dividit sextantem in 2 semi- 
sextantes, quorum quilibet est pars 12ma perpherie. 3.) A semisex- 
tante resecetur pars 8 digito, quz, ut regulà ad eam applicatà 
apparebit, erit omnino linea recta. 4.) Intervallum hujus linee desi- 
gnetur quinquies: in semisextante, ita determinatur ejus roma pars; 
quod inde liquet , quia arcus 5”, ut mensuranti patebit, precise de- 
cies continetur in hoc semisextante و‎ qui proinde est — so“: unde sex- 
fans est — 100^, & peripheria integra — 600 digitis, qui divisi per 

24 dant 


24 dant 25 ulnas. Est igitur peripheria circuli , cujus diameter 8 ul- 
narum, — 25 ulnis. Jam cum eadem peripheria, per rationem Ludol- 
phinam 100: 314 inventa, sit 25 ulnarum T 3,3 manifestum est, eam 
peccare in excessu d ulne, h.e. 3 digitis quam proxime. Ut expe- 
rimentum recte instituatur, consulenda sunt Elementa Geom. Wolfii 
(S. i32. 210. 212.) 

45. SCHOLION. Utendum eft radio 4 ulnarim, fen 96" in mens D 
fura majori, ut exce[fus peripberia tam Archimedez, quam Ludolphine 4 
evadat ed palpabilior, ` Siquis vero maluerit hujusmodi dzlmeationem in | 
Charta perficere, neceffe eff, deftribere arcum v dio 96 pedum e ftala 
geometrica defumtorum y & reliqua peragere, ut in Problemate precedens 
te fuit dictum, ita patebit 1omam partem [emifextantis , be. 120mam 
partem. peripheriz effe = 5", cenfequenter peripberiam integram Z 130% 5 
— 600 pedibus: unde diameter efl ad peripberiam ut 192 : 600, b. e, di» 
widendo iitrinque per 24, ut 8: 25. 


Gera 
MIT 


a TT TASA 
AEN RO A 


Biblioteka Jagiellońska 


II 


stdr0026012 


7 NUS 


0 
SA 
ג‎ 
DK 


BO 


